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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Varianta 41

Prof: Viorica Lungana

¢ Pentru orice solutie corecti, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in
limitele punctajului indicat in barem.

¢ Se acordi 10 puncte din oficiu. Nota finali se calculeazi prin impéartirea punctajului obtinut la 10.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

' 3,1 31 31 [3 1%
\/§+2\ﬁ+\/§_2\ﬁ=\/§+\/§+\/§_\/—= 272,272 272 272
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2
=1+1=2
A+C . [A-C 20
Am folosit formula radicalilor dubli \/Ai\/gz\/ > J_r\/ > ,unde C*=A*-B.
2 | 2x=]=x+2< 2x-1=%(x+2) 1p
Dacd 2X—1=X+2 < x=3.
2p
Daca“12x—1=—x—2<:>x=—l
3 2p
3 X+1 x-1 X+1 1-x X -X 1p
DRI R
5 3 5 5 5) 5 (5 5
X y, =3 1p
Notam [—j = y si ecuatia devine Y +— = — <> 3y? —10y+3=0:>y 21
23
(Ej :3:>x|og3§=1:>x1=—1 2p
5 5 1+log, 5
3" 1 3 1
—| ===xlog;==-1=>x,=——"—
5 3 5 1+log,5
1p
X +X,=0
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4 X > 2p
cg:c;:{ V= x=y; (x+y)§<1000 = (2x)1< 1000
y > X
X =0=0'=1<1000este solutie. X=1=>2!=2 <1000 este solutie.
X=2=41=24 <1000 este solutie. X=3=>6l=720 <1000 este solutie. 3p
X=4=8l=8-7-720 >1000 nu este solutie.
Deci M ={(11),(2,2),(3,3),(0,0)} = cardM =4.
5 2
P=AB+BC+CA; MN =/(x, =X, ¥ +(Yy —Yu )’ P
3p
AB =+/37, BC =+/61, CA=4. P =+/37 +./61+4
6 E_sin6x+cos‘3x_cosfix(tg‘3x+1)_coszX.1+tg6x_ 1 1+19°x 3p
sin* x +cos* x cos4x(tg4x+1) 1+tg*x  1+tg°x 1+tg*x
_ 1 1+64 65 13 2p
1+4 1+16 5-17 17
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
L 2x* 1-x° -2x-a | 0 1 0 2p
D detA=|-2x> X 2x+a| = -2 X 2x+a -
1 -1 X—2 1 -1 x-2
—2x* 2 2
S X+a:—(—2x3+4x2—2x—a)= P
1 X—2
=2x° —4x* +2x+a 1p
b) | a=0=>2x*—4x? +2x =0 2x(x? —2x+1)=0= X, = Osi 3p
X, =%X; =1 2p
c) f(a)=0
Fie f(x)=2x®-4x® +2x+a. X=q radacind dubla < < f'(ar)=0 1p
fr(a)#0
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f(x)=6x?-8x+2 1p
2 1
f(a)=0< 23Ba —4a+l)=0:>a1:l;a2:§ )
p
a,=1=a =0 1p
1 8
a,=-=a,=——
S = __°
& +a,=——
2. | Se calculeaza elementele neutre ale celor doud legi de compozitie.
) | x*e=x,(V)xeZ < x+e+3=x,(V)xeZ <e=-3€Z, (V)xeZ.
1
Xoy=xy+3x+3y+6=(x+3)y+3)-3 P
xoe =X,(V)xeZ <:>(x+3)(e' +3)—3=X,(V)XEZ < (x+3)(e +2)=0,(V)xeZ n
e =-2€Z,(V)xeZ.
Dinxoy=(x+3)(y+3)-3=(y+3)(x+3)-3=yox,(V)X,y € Z, rezulti inclul 1p
(Z,*,-) este inel comutativ.
Fie X # -3,y # —3. Sd aritim ci Xo Yy # —3.
2p
Presupunem Xoy =-3=>(x+3)y+3)-3=-3=(x+3)y+3)=0= x=-3 sau
y = -3, ceea ce contrazice ipoteza, deci X oy # —3, adici inelul (Z,*,-)este inel comutativ
si fara divizori ai lui zero.
b) | Fie x,x €Z. Sa aratam ca X' este inversul lui x.
1 3
xox =-2 < (x+3)x +3)-3=—2< (x+3)x +3)=1< x+43=— o
+
X =-3+——eZ < Xx+3e{-11}.
X+3
Daci X+3=-1=>x=-4. 2
Dacd X+3=1=x=-2,
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Deci, elementele inversabile sunt X =—4 si X = 2.

c) (Z,*, ) este corp daci orice element X € Z, X # —3 este inversabil in raport cu legea ,,° . 2p
In acest caz, conform punctului b), numai 2 elemente sunt inversabile. 2p
1
Deci (Z,*,-) nu este corp. P
SUBIECTUL al Il1-lea (30 de puncte)
Lo f(x)=2x-7 3p
a)
2p
f(x)=5bo2x-7T=-b<x=1
b) | y=-5x+3=>m=-5 Ip
Coeficientul unghiular al tangentei la graficul functiei in X =aeste f'(a) . 1p
Tangenta la graficul functiei f este paralela cu dreapta Yy = -5X+3 daca
f’(a):—5<:>a:1 Ip
f(1)=2+3-7=-2=T(L-2) este punctul de tangenta. 2p
Q)| y-fla)=f(a)x—a) 2p
3p
y+2=-5>x-1)<5x+y-3=0
2.

1 1 -\t 2p
) I, :lﬁdxﬂn(xh/ljtx )0 :In(1+\/§)

1 3p

b)

1+ x? 1p

1+ x? 1p

1p
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X" .
Dar >0=0<I, <1, = sirul (In)n> este marginit.
\/ﬁ ' - 2p
Din (1, ),.,este strict descrescitor si (1, ),., marginit rezulta, conform criteriului lui
Weiersrass, sirul (I, ), _, este convergent.
C) Looyn L 1 L 2p
l, =I dx:jx"‘l-(\/1+ xz)dx=x”‘l-\/1+ X —(n—l)jx”‘2 A1+ x%dx =
0 \/l+ XZ 0 0 0
1,,n-2 2 2p
= \/E_(n _1)J'de =
0 '\/l+ X2
—J2-(n-2)1,,-(n=1)1, =nl, =v2-(n-2)I, 1P
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