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BAREM DE EVALUARE ŞI DE NOTARE 

Varianta 19 

Prof: Ciocănaru Viorica 

 

 Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 

 Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în 

limitele punctajului indicat în barem. 

 Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 

 

SUBIECTUL I (30 de puncte) 

1.  

 

Numerele care îndeplinesc condiţia din enunţ sunt în progresie aritmetică având 

an = a1 + (n - 1)  r,  a1= 14,  r = 7, an =98  deci  98 = 14 + (n -1)7n = 13. 

Suma primilor n termeni ai progresiei aritmetice Sn =
2

)( 1 naa n
,  S13 =

2

13)9814( 
=728. 

3p 

 

2p 

2.  

 

Gf Ox = {A, B}, A ≠ B  dacă ∆ > 0. Când m = 1 funcţia este de gradul I. 

∆ = b2 – 4ac = (3(m + 1))2 – 8(m2 - 1) = (m +1) (9m + 9 – 8m +8) = (m + 1)(m + 17) 

∆ = 0 conduce la soluţiile m1 = -1, m2 = - 17. 

Pentru ∆ > 0, m(- , - 17)  (- 1, + ) – {1} .  

1p 

2p 

 

2p 

3. 

 

( 3 12 x )3= (x +1)3. 

2x +1= x3 + 3x2 + 3x +1  x3 + 3x2 + x = 0 

x(x2 + 3x + 1) = 0  de unde  x1= 0 ,  x2,3 = 
a

b

2


, ∆ = b2 – 4ac =  5,  x2,3 = 

2

53
, deci 

S = {0, 
2

53
}. 

1p 

2p 

 

2p 

4.  

 

Formula k

nC = 
)!(!

!

knk

n


,  nk 0 ,   3

nC = 
)!3(!3

!

n

n
,   6

nC = 
)!6(!6

!

n

n
, n6 . 

)!3(!3

!

n

n
> 

)!6(!6

!

n

n
 de unde se obţine după simplificări 

)5)(4)(3(

1

 nnn
 > 

654

1


,  

n < 9 de unde S = {6, 7, 8}. 

2p 

 

3p 
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5. 

 

Condiţia de  coliniaritate a doi vectori 


t = a 


i + b


j  şi 


r = c 


i + d


j  este  
c

a
=

d

b
. 



v  şi 


u    sunt coliniari dacă 
3

2
= 

3

2





a

a
2(a – 3) = 3(a +2) a = - 12. 

2p 

 

3p 

6.  

 

Teorema sinusurilor 
A

a

sin
= 

B

b

sin
= 

C

c

sin
= 2R 

AB = c = 8,  sin C = sin 
3


. 

După înlocuiri şi calcule  
C

c

sin
= 2R,  

3
sin

8


= 8 

3

2
     R= 

3

38
. 

2p 

1p 

 

2p 

 

 

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)  

1. 

a) 

 

Pentru p = 0  det A0 = 

313

210

211







 = -1 A0 este inversabilă. 

Pentru p = 1    A1 = 

315

223

121







   , At
1 = 

321

122

531



   ,  A0 + At
1 =  

612

132

342



  

Tr (A0 + At
1) = 2 + 3 – 6 = -1. 

2p 

 

 

2p 

 

1p 

b)  

 

Din punctul a)  det A0 = -1   A-1,  A-1 = 
Adet

1
 A* ,  A* matricea complemenţilor algebrici 

ai lui At
0,   At

0 = 

322

111

301



  

Complemenţii algebrici sunt A11 = -1, A12 = 1, A13 = 0, A21 = - 6, A22 = 3, A23 = 2, A31 = -3, A32 = 2, 

A33 = 1  

A-1 = 

123

236

011







 

3p 

 

 

 

2p 
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c) 

 


n

p

pA
1

=

31312

21113

21111







 +  

31322

21223

22121







 +…..  +

3132

213

211







n

nn

nn

 

 


n

p

pA
1

 =

nnnp

nnpp

npnpn

n

p

n

p

n

p

n

p

n

p

332

23

2

1

11

11



















             cu        
2

)1(

1






nn
p

n

p

 




n

p

pA
1

=  n

314

2
2

3

2

)1(3
2

3

2

3
1








n

nn

nn

 

1p 

 

 

 

2p 

 

 

 

2p 

 

2.  

a) 

f (1)= 1 + a + b + 3 + 1  (1),  f (-1)= 1 - a + b – 3 + 1  (2). 

Din relaţiile  (1) , (2),  f(1) = 7,  f(-1) = 5     a + b = 2,  - a + b = 6 deci a = -2, b = 4. 

f = X4 - 2X3 + 4X2 + 3X + 1. 

1p 

3p 

1p 

b) 

 

g| f  dacă  r din relaţia f = gq + r este zero unde  f, g, q, rR[X],  grad q = 2, grad r =1 

X4 + aX3 + bX2 + 3X + 1 = (X2 + X +1)q + r    restul  este (4 – b)x +1 - b + a = 0  

deci a =3, b = 4   f = X4 + 3X3 + 4X2 + 3X + 1 

3p 

2p 

 

c)  

 

x1,2 = 1 2  , f (1 2 ) = (1 2 )4 + a (1 2 )3 + b (1 2 )2 + 3(1 2 ) + 1 = 0,  

 f  divizibil cu (X- x1)(X- x2)  (X- x1)(X- x2) = (X- 1- 2 )(X- 1+ 2 ) = X2 -2 X -1, 

X4 + aX3 + bX2 + 3X + 1 = (X2 - 2 X - 1)q  (5a + 2b +15)x + 2a + b + 6 = 0a = -3, b =0 

X4 - 3X3 + 3X + 1 = (X2 - 2 X - 1)( X2 - X – 1)   x3,4 = 
a

b

2


=  

2

51
. 

2p 

 

2p 

 

1p 

 

 

 

 

 

http://www.mateinfo.ro/


Bacalaureat Matematică Mateinfo www.mateinfo.ro  
 

 

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte) 

1. 

a) 

 

Ecuaţia tangentei la Gf  în M(xM, yM)    y - yM = f ‘(xM)(x - xM),   formula 
2

' ''
)(

g

fggf

g

f 
  

f ‘(x) = (
23

32
2

2





xx

xx
)’=

22

22

)23(

)32)(32()23)(22(





xx

xxxxxx
,  f ‘(0) = 

4

5
. 

y  -
2

3
= 

4

5
x 5x - 4y + 6 = 0. 

2p 

 

2p 

 

1p 

b)  

 

Pentru D ,   f(x) [-1, 1]. 

-1 





23

32
2

2

xx

xx
1  





23

32
2

2

xx

xx
1  (1)  şi 





23

32
2

2

xx

xx
-1 (2)  . 

(1)   




23

1
2 xx

x
0   x(  , -1]  (1, 2) = I1. 

(2)    




23

552
2

2

xx

xx
0   x(  , 1)  (2,  ) = I2     D = I1  I2 = (  , -1] 

g(-1) = arcsin f(-1) = arcsin 1 = 
2


. 

1p 

 

1p 

1p 

 

2p 

c) 

 

L= 
)1(3))((lim 



gx

x
xf = 2

3

2

2

)
23

32
(lim




 

 x

x xx

xx
. 

23

32
lim

2

2





 xx

xx

x
= 1,  )

2
3(lim





x

x
=  .  

Nedeterminarea 1  , x

x x
)

1
1(lim 


= e. 

2
3

2

2

)1
23

32
1(lim












x

x xx

xx
= 2

3

2
)

23

1
1(lim




 




x

x xx

x
= 23

)1)(
2

3(

1

23

2

2

2

])
23

1
1[(lim 







 


 xx

xx

x

xx

x xx

x



= 

e3   L = e3. 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

2p 

 

2.  

a) 

dxxgxfxgxfdxxgxf )()(')()()(')(     f, g derivabile cu derivatele continue   (1) 

dxxxf

e


1

)( = dxxx

e


1

ln  = 
e

e xdxx
x

1
1

2

)
2

1
|ln

2
( = ex

x
x

1

22

|)
4

ln
2

(  . 

2p 

 

2p 
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dxxxf

e


1

)( = 
4

12 e
. 

1p 

b) 

 
V =  dxxg

e

)(2

1

2

 ,  g(x) = f(x)= ln x 

V =  dxx

e



2

1

2)(ln , cu  relaţia (1) din punctul a)   

V =  [
2

1

2 |)(ln exx - 2 dxx

e



2

1

ln ]   

V =  [ )ln(2)(ln 2 xxxxx  ]|
2

1

e =e – 2. 

1p 

 

1p 

 

1p 

 

2p 

c)  

 
cu  relaţia (1) din punctul a)   In =

xntt 1|)(ln - n dtt

nx 1

1

)(ln



 .   

In-1 = dtt

nx 1

1

)(ln



     In = nxx n )(ln  In-1. 

Inducţie după  n    I1 = xx ln I0 = 1ln  xxx  

In+1 = )1()(ln 1  nxx n  In ,   x > 1, nN*. 

2p 

 

 

1p 

2p 
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