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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Varianta 20

Prof: Ciocanaru Viorica

¢ Pentru orice solutie corecti, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in
limitele punctajului indicat in barem.

¢ Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea punctajului obtinut la 10.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

Ll zec,z=a+bi, modulul Iui|z|= va? +b? , conjugatul luiz Z=a + bi. 3p

, =3+ 2'| _ 3+ 2_|)(1+ 3_.) Ik R S 2]= \/(_3)2 - (E)z _ 130 | ,
1-3i (1-3)1+30) 10 10 10 10 P

2. | f(f(x)) = 2f(x) — 1 Ip
f(f(x)) = 2(2x - 1) -1=4x - 3, S=1(f(1)) + f(f2))+ .... f(f(12)=4(1 +2 +3 +...12) - 3-12 2p
S=4.6.13-3-12 = 276 sau f(f(1)) = 1, f(f(2)) = 5, f(f(3))=09.,... f(f(12)) = 45 deci termeni in | 2P
progresie aritmetica.

3. | Conditii pentru radicalii de ordin par X >0, X <3 1p
(VX ++/3=x)?= 22 de unde rezultd 3 + 2 \/x(3-X) = 4>2./x(B3—x) = 1 2p

+./9— + +
XB-x) =t - 3t 0 oz SEVOTLLBER2 o e e se (3522 -
4 4 2 2 2

4. | Multimea numerelor naturale impare de doua cifre A = {11, 13, ... 99}, card A = 45. 2p

Multimea multiplilor lui 3 B = {15, 21, 27, ... 99}, card B= 15 3p
o S .. g o 15 1

Probabilitatea ca numarul impar de doua cifre sa fie divizibil cu 3, p = yr = 3

5. | Ecuatia dreptei care trece prin punctul A(Xo, Yo) si are panta cunoscutda Y- Yo = m(X — Xo), 2p
dreptele paralele au pantele egale.

2 . . : : 2

Mg = 3 atunci ecuatia paralelei la d care trece prin A(2, 1) este y-1 =§ x-2) & 3p
2x- 3y-1=0.
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6. 2
Dacéae(%,ﬂ),cosa<0,cosaz-\/1—sin2a:—§. P
a ,a
C0S — CoS 5
ctg—= =
2 sin?  sin2cos? 1P
2 2 2
1 o 1 2P
sina=2sin2cos2, cosa=2cos?2-1, cos?2= = de unde ctgﬁzﬁz—.
2 2 2 2 1 2 3 3
5-2
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1. 1 m . m 2p
A g1 2m-1 3| =|1 2m-1 3 |=(m-5)(m-1).
1 m m— 0 m—
d=0= m=5 m=1.
2p
d=0 VvmeR-{1,5}. 1p
b) X+2y+2z=1 3p
Pentrum=2 {x+3y+3z=1 d=-3 cumetoda lui Cramer Dy =-3, Dy =0, Dx=0,
X+2y—-z=1
sistem compatibil determinat cu S = {(1, 0, 0)}.
(x+5y+2z=1 2
Pentrum=5 < x+9y+3z=1 sistem incompatibil.
L X+5y+2z2=9
c) [(x+y+2z=1 1p
Pentrum=1+9 x+y+3z=1 Dinpunctula)d=0
L X+y-2z=1
1 2 o . 9 <
Ap= 13 = 1, necunoscute principale y si z, necunoscuta secundara X = A 2p
+2z=1-1 1-1 1 1-2 D D
- /Y = jzl-z,DZ: ‘:o, y=—2, 2=—2, |2
y+3z=1-1 1-4 1 1-4 A, A,
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sistemul este simplu nedeterminatcu S={(4,1- 1,0)}, 1 eR.

2. Ax,AyEMij'Ay eM 1p
a) 1 01 0 1 0 3p
Ax 'Ay: = :Ax+y ) VX, yE R.
x 1)y 1 X+y 1
Ax ‘Ax: Ax+y eM 1p
b) VAX,Ay,AzEM, (Ax‘Ay)‘Az:Ax'(Ay'Az) 3p

(Ax 'Ay)'Az :Ax+y‘Az = Ax+y+z ) Ax (Ay 'Az):Ax . Ay+z:Ax+y+z , VX, y, zeR.

Ar-As-Ag ... ‘A ,=Atra+ 2 Z p2 = n(n+1)(2n+1) , At+a+. n2=Ass =
" p=1 6 2p
n(n +1)éz”+1) =55 &> n(n+1)(2n+1)=5-6-11=n=5
C) | VAxeM, 3 A-eM Ay -Ac=Ax -Ax=Ac (1) unde e este elementul neutru 2p

3 Ae EM, Ax 'Ae:Ae 'Ax: Ax \vd Ax eM , d|n punCtUI a) Ax 'Ae:Ax+e:Ax =e=0 (2) 2p
In relatia (1) inlocuind e cu valoarea dinrelatia (2) = Ax' -Ax=A¢ <x’ +x=0 & x’' =-X 1p

1

0
] , VXeR.
-x 1

A=

SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)

1. 2
X—+1>O:>XE(—OO,-1)U(1,+OO):>D:R—[-1,1] P
) | x-1
Fog = In X X2t XL ) wxeR-[-1, 1] deci f impara 2p
-x-1 x+1 x—1

. X+1 L .
limin——==In1=0 =Yy = 0 ecuatia asimptotei orizontale la + .

X—00 X -

. X+1 . . . S
lerq In 1 = + o0 =X =1 ecuatia asimptotei verticale la dreapta lui 1 si analog x=-1 L

x>1

ecuatia asimptotei verticale la stanga lui — 1.
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b 1
)l s=f2)+13) + . +f(m) = 2L + 3L 4 tL P
2-1 3-1 n-1
Sn:In§+Inﬂ+InE +ot I +Inn+1. 1p
1 2 3 n—-2 n-1
D Ina =In[]a, . a>0. 1p
k=1 k=1
So=ino. 25 N nHl_ 004D s o gim n MOEY
123 n-2n-1 2 o 1 xo 2 2p
c 1
) L= lim xf (x)= lim x InX—Jri, limx = +00, lim InX—Jri:O — nedeterminarea +oo0 P
X—>»00 X—00 X_ X—00 X—00 X_
I X+t 0 1p
L = lim Xl_l — nedeterminarea 5
X 1p
Formulele (Inu)’ = L (1)' =M.
u g g
X+1 -2
G A R 2
Cu regula lui "'Hopital =L = lim—%=== lim *== = lim 3 1:2.
X—>00 ' X—>»00 X—>00 X —
) -
X X
2. X X 2p
f() =sinx, g(x) = | f(t*)dt = [sint’dt, g continua = g(x) = G(t) |5 = G(X) - G(0).
a) 0 0
“sint’dt _ 3 .
L= lim ‘L = lim GO 36(0) , nedeterminarea 0 =L :Iimw 9
x—0 X x—0 X 0 x—0 (X )' p
_sinx® . 2xcosx® _ .. cosx® 1
L=lim—— = lim————=lim ==
x=0  3x [%] x—0 6X x>0 3 3 1p
b) | h(x) =e’™ cosx= e cos x 1p
[h(adx = [e™ cosxdx (1) Ip
1p
(sinx)’=cos x deci sinx=t (2)
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Din (1) si (2) = Ietdtzet +C = jh(x)dx: e 4 ¢ 2p
C) z . z 2 - 2 . z 2p
In :Lz x"sinxdx, Iz =.[02 x?sin xdx = [-x? cos X+ 2(xsin x+cosx)] |2 = L= 7-2.

z % 1p

Cu integrare prin parti = In = —X" cosx |2 +n j X" cos xdx =

0

x il 2 z

In=—x"cosx |2 +n[x""sinx|2 —(n —1)Ix"’2 sin xdx], In-2 :IOZ X" sinxdx = 2p
0

I = n[(%)“’l—(n—l) Inz], neN*
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