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BAREM DE EVALUARE ŞI DE NOTARE 

Varianta 20 

Prof: Ciocănaru Viorica 

 

 Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 

 Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în 

limitele punctajului indicat în barem. 

 Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 

 

SUBIECTUL I (30 de puncte) 

1.  

 

 zC , z = a + bi ,  modulul  lui |z|= 22 ba  , conjugatul lui z  z = a + bi. 

z =
i

i

31
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


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)31)(23(

ii

ii




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113 i
 de unde   |z|= 22 )
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()
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3
(  =
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130
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3p 

 

2p 

2.  

 

f(f(x)) = 2f(x) – 1 

f(f(x)) = 2(2x - 1) -1= 4x – 3,  S = f(f(1)) + f(f(2))+ …. f(f(12)) = 4(1 + 2 + 3 + …12) - 3 12 

S = 4 6 13 - 3 12 = 276 sau f(f(1)) = 1, f(f(2)) = 5,  f(f(3))= 9,… f(f(12)) = 45 deci termeni în 

progresie aritmetică. 

1p 

2p 

2p 

3. 

 

Condiţii pentru radicalii de ordin par 0x , 3x  

2)3( xx  = 22  de unde rezultă 3 + 2 )3( xx  = 42 )3( xx  = 1  

x(3 - x) =
4

1
x2 - 3x+

4

1
=0,  x1,2 = 

2

193 
= 

2

223
[0, 3] de unde S= {

2

223
}. 

1p 

2p 

 

2p 

4.  

 

Mulţimea numerelor naturale impare de două cifre  A = {11, 13, ... 99}, card A = 45. 

Mulţimea multiplilor lui 3  B = {15, 21, 27, … 99}, card B = 15 

Probabilitatea ca numărul impar de două cifre să fie divizibil cu 3, p = 
45

15
= 

3

1
. 

2p 

3p 

5. 

 

Ecuaţia dreptei care trece prin punctul A(x0, y0) şi are panta cunoscută  y- y0 = m(x – x0), 

dreptele paralele au pantele egale. 

md = 
3

2
 atunci  ecuaţia paralelei la d care trece prin A(2, 1) este   y -1 =

3

2
(x - 2)   

2x -  3y - 1 = 0. 

2p 

 

3p 
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6.  

 

Dacă a( 


,
2

), cos a < 0, cos a = - a2sin1 = 
5

4
 . 

ctg
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sin a =2 sin
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cos
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a
,  cos a =2 cos 2

2

a
- 1,  cos 2

2

a
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1
 de unde  ctg

2

a
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3
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SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)  

1. 

a) 

 

d = 

31

3121

21





mm

m

m

  
13 ll 

    

500

3121

21





m

m

m

 = (m - 5)(m - 1). 

d = 0     m = 5,   m = 1. 

d  0  m R - {1, 5}. 

2p 

 

 

2p 

1p 

b)  

  Pentru m = 2    

12

133

122







zyx

zyx

zyx

    d = -3  cu metoda lui Cramer  Dx = -3, Dy =0, Dx = 0,  

sistem compatibil determinat cu S = {(1, 0, 0)}. 

Pentru m =5     

925
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125




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zyx

zyx

zyx

     sistem incompatibil. 

3p 

 

 

 

2p 

 

c) 

 Pentru m = 1     
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



zyx

zyx

zyx

      Din punctul a) d = 0  

 p =  
31

21
 = 1, necunoscute principale y şi z, necunoscută secundară x =   
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
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
 = 1 -  ,  Dz = 








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11
 = 0,          y =

p

yD


,   z =

p

zD


, 

1p 

 

 

2p 

 

2p 
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sistemul este simplu nedeterminat cu S = {( , 1 -  , 0)},  R.  

2.  

a) 

Ax , Ay M   Ax Ay  M  

Ax Ay =  
1

01

x
   

1

01

y
   = 

1

01

yx 
 = Ax+y   ,   x, yR.  

Ax Ax = Ax+y M 

1p 

3p 

 

1p 

b) 

 

  Ax , Ay , Az M,  (Ax Ay ) Az  = Ax  (Ay Az )  

(Ax Ay ) Az  = Ax+y Az  =  Ax+y+z  ,   Ax  (Ay Az ) = Ax   Ay+z = Ax+y+z  ,  x, y, zR. 

A1 A4 A9 … A 2n
= A1+ 4 +….

2n
,       



n

p

p
1

2 = 
6

)12)(1(  nnn
,  A1+ 4 +….

2n = A55   

6

)12)(1(  nnn
= 55  )12)(1(  nnn = 5 6 11n = 5 

3p 

 

 

2p 

 

c)  

 

  Ax M,   Ax’ M    Ax Ax ‘=Ax’ Ax = Ae   (1)  unde e este elementul neutru 

  Ae M,  Ax Ae =Ae Ax = Ax     Ax M , din punctul a) Ax Ae = Ax+e = Ax  e = 0 (2)   

În relaţia  (1)  înlocuind e  cu valoarea din relaţia (2)    Ax’ Ax = A0  x’ + x = 0   x’ = - x 

Ax’ =  
1

01

x
    ,   xR. 

2p 

2p 

1p 

 

 

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)  

1. 

a) 

 

1

1





x

x
 > 0   x(  , -1)  (1,  ) D = R – [-1, 1] 

f (-x) = 
1

1
ln





x

x
= 

1

1
ln





x

x
= - 

1

1
ln





x

x
= - f (x) ,  xR– [-1, 1]  deci f impară 

1

1
lnlim





 x

x

x
= ln 1 = 0  y = 0 ecuaţia asimptotei orizontale la  . 

1

1
lnlim

1

1 





 x

x

x

x
=  x =1 ecuaţia asimptotei verticale la dreapta lui 1 şi analog x = - 1 

ecuaţia asimptotei verticale la stânga lui – 1.  

2p 

 

2p 

 

 

 

1p 
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b)  

 

Sn = f(2) + f(3) + ... + f(n) = 
12

12
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


 + 
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1

ln = ln


n
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1

,  ak > 0. 

Sn = 
1
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x
S
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2

)1(
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=  .  

1p 

 

1p 

 

1p 

 

2p 

c) 

 

L= )(lim xxf
x 

= x
x 
lim

1

1
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



x

x
, x

x 
lim  =  ,  

1

1
lnlim





 x

x

x
= 0   nedeterminarea   0 

L = 

x

x

x

x 1
1

1
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lim 




   nedeterminarea  

0

0
 

Formulele (ln u)’ = 
u

u '
,   

2

' ''
)(

g

fggf

g

f 
 . 

Cu regula lui l’Hopital  L = 
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2
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x
= 2. 

1p 

 

1p 
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2p 

 

2.  

a) 
f(x) = sin x  , g(x) = dttf

x


0

2 )( = dtt

x


0

2sin , g continuă   g(x) = G(t) x

0| = G(x) - G(0). 

L = 
3

0

2

0

sin
lim

x

dtt
x

x



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


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0
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


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
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1p 

b) 

 

h(x) = xe xf cos)( = xe x cossin  

dxxh )(  = xdxe x cossin

    (1) 

(sin x)’= cos x  deci  sin x = t   (2) 

1p 

1p 

1p 
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Din (1) şi (2)   cedte tt      dxxh )( = ce x sin  2p 

c)  

 

In = dxxxn

 2

0
sin



,   I2 = dxxx 2

0

2 sin


= 2
0

2 |)]cossin(2cos[



xxxxx      I2 = 2 .  

Cu integrare prin părţi    In = 


2

0

12
0 cos|cos





xdxxnxx nn    

In = ]sin)1(|sin[|cos
2

0

22
0
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0 

 




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
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0
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

   
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2

[( 1  nn n
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