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BAREM DE EVALUARE ŞI DE NOTARE 

Varianta 55 

        Prof: Oláh Csaba 

 

 Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 

 Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele 

punctajului indicat în barem. 

 Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 

 

SUBIECTUL I (30 de puncte) 

1.  

 

3r   raţia progresiei, atunci  1 3 1 3 2x n n      

 1 4 7 ... 3 2 3 1
2

n
n n         3 1 290n n   , 10n   

3 2 30 2 28x n     . 

1p 

 

2p 

2p  

2.  

 
Din relaţiile lui Viete 1 2 1x x m   şi 1 2x x m   1 2 1 2

1 2 1 2

1 1
1

x x x x
m m

x x x x

   
     

 
 

1
1

m m
m

m

 
    nu depinde de m . 

2p 

 

3p 

 

3. 

 

Împărţind ecuaţia la 2 , se obţine 
2 2

sin cos 1 sin sin
2 2 4 2

x x x
  

     
 

,  0,2x   

atunci 
4 2 4

x x
  

    . 

3p 

 

2p  

4.  

 
 

450 5150
150

3 62
1 150 150 1503

4
4 4

k k kk
k

k k k k k

kT C a C a a C a
a

 




 
      

 
, termenul nu conţine a   

450 5
0 5 450 90

6

k
k k


      ,  

termenul fără a : 
90 90

91 150 4T C . 

2p 

 

 

1p 

2p  

5. 

 

2 1

3 1

1 2 1 1 1 2 1 1
1 8 2

2 9 1 0 1 8 2 0 0 0
3 2

4 4 1 1 3 2 0

l l

l l

m m
m

m
m

m m





 


     



 

3p 
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adică 8 24 3m m     

2p  

6.  

 

2

2

1 1 1
cos

1 1 64 65
x

tg x
   

 
 

,
2 65

cos
65

x

x




 
 
 

   . 

3p 

 

 

2p 

 

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte) 

1. 

a) 

 

 
2 1

3 1

1 1 1 1 0 0
1 2

det 1,2,3 1 2 3 1 1 2 8 6 2
3 8

1 4 9 1 3 8

c c

c c
V




       

2 . 

 

4p 

 

1p 

b)  

    

2

2

2 2 2 2

1 1 1 1

, , , , 1

1

t

a a

V a b c V a b c a b c b b

a b c c c

  
  

     
   
   

 

2 2 2

2 2 2 3 3 3

2 2 2 3 3 3 4 4 4

3 a b c a b c

a b c a b c a b c

a b c a b c a b c

    
 

       
       

. 

 

3p 

 

2p 

 

c) 

 

 
  

        
23 3 2 2

1 1

3 2 2 2 1 2 1 1 2 1 2

x x

x x x x x x x x x x x x x

  

                 , 

1 2 1x x  , 3 2x     
1 2

1 1 1

det 1,1, 2 1 1 2 0

1 1 4

c c

V


     . 

3p 

 

 

2p 

2.  

a) 

       2 23 1 2 3 3 2 2
t t

f k k k k k k k k k t t
 

  
            

  
 

2 22t t t   , dar    
2 22 2 1 1 1t t t t      , 

       
2 2

2 2 23 3 1 ,k k f k k k f k m m Z         

2p 

3p 

 

1p 
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b) 

 

     
2

2 21 3 2 3 1 0f k k k k k          

 
2

2 3 1 0k k    , de unde 
2 3 1 0k k    

3 5 3 5
,

2 2
k

     
 
  

. 

2p 

1p 

 

2p 

c)  

 

 

  
  2

1 1 1 1

3 3
1 2

n n n n

k k k k

f k
k k k k

k k   

    
 

     

      1 2 1 1 1 2 1
3 3

6 2 2 3

n n n n n n n n     
       

 
 

  1 5

3

n n n 
 . 

2p 

 

2p 

 

1p 

 

 

SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte) 

1. 

a) 

 

      

  21 1

5 1 3 7
lim lim

5 4 1 4x x

f x x x x x

x x x x 

   
 

   
 

   
1

5 3 7 4 4 8 128
lim

4 3 3x

x x x

x

     
  

 
. 

2p 

 

3p 

b)  

 

Funcţia f se scrie 

          2 25 7 1 3 2 35 2 3 32
t

f x x x x x x x x x t t


 
             

 
 

   
222 2 2 2

216

32 16 16 16 256 2 19 256t t t x x
 

            

       2 22 2 19 2 2 4 1 2 19f x x x x x x x          

   ' 2 4 3 4 4 19 44 3f         ,  2 3 5 9 45 3f         

 

 

' 2 44 3 44

2 45 3 45

f

f

 
 
 

. 

 

 

 

3p 

 

 

2p 

 

c)     2

10 4 1 2 19 0 1 0 1f x x x x x x             , sau 2p 
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 2 2 19 0x x   , 2,3 1 2 5x     

 1 2 5, 1, 1 2 5x      toate trei rădăcini sunt reale. 

 

2p 

 

1p 

2.  

a) 
 

 2 24 2 4 2 2

2 2 2

11 2 1

1 1 1

x xx x x x x
f x

x x x x x x

     
   

     
 

  2 2

2

2

1 1
1

1

x x x x
x x

x x

   
   

 
 

   
3 2

2 1
3 2

x x
f x dx x x dx x C        . 

2p 

 

 

1p 

 

2p 

b) 

 

    2

2

1
1 0

1
H x h x x x

x x
      

 
  

H este o funcţie crescătoare. 

3p 

 

2p 

c)  

 
     

1 1 1

2

2

0 0 0

1
1

1
f x g x dx x x dx dx

x x
            (*)  

1 1 1

22 2
2

0 0 0

1 1 1

1 1 31 1 32
2 4 4

2 2

dx dx dx
x x

x x
x

 
       

    
   

  

1

0

1
1 2

3 3

2 2

x

arctg



   

3
6

2 3 3 2 3 3
3

3 3 18 9
arctg arctg




 




 
 
    
 
 
 

 

1
3 2

0

3 11 3
(*)

3 2 9 6 9

x x
x

  
      
 

. 

1p 

 

 

2p 

 

 

 

1p 

 

1p 
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