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BAREM DE EVALUARE ŞI DE NOTARE 

Varianta 61 

Prof: Pascotescu Camelia 

 Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 

 Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele 

punctajului indicat în barem. 

 Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 

 

SUBIECTUL I (30 de puncte) 

1.  

 

2 2 33 349 1000 ( 3) 7 ( 10) 3        

7 ( 10) 3 0       

3p 

2p 

2.  

 

Din Relaţiile lui Viète avem 1 2
1

m
x mx       şi 1 2

1
1

1

m
mx x

 
      

Relaţia dată devine 2 ( 1) 3m m      

2

3
m    

2p 

 

1p 

2p 

3. 

 

243 3x x   

24x x   

1 20, 4x x    

1p 

2p 

2p 

4.  

 

 Se impun condiţiile 2 1 0x   şi 2 0x   ,de unde 
1

,2
2

x
 

 
 

  

Ecuaţia devine 22 1 4 4x x x      cu soluţiile 1 21, 5x x   

Având în vedere că 
1

,2
2

x
 

 
 

 , soluţia ecuţiei este 1x    

2p 

2p 

1p 

6.  

 

2 2sin cos 1x x    

2 2 1
sin 1 c

9
osx x     

2p 

 

1p 
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,
2

x



 

 
 

 
2 2

sin
3

x   
2p 

 

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte) 

. 

a) 

 

Folosind Regula triunghiului: 

2 2det 18 93 24 2 1a aA a a        

2 5 6aa     

 

3p 

2p 

b)  

 

Matricea este inversabilă pentru det 0A   

det 0 {2,3}A a     

 A  este inversabilă pentru {2,3}x   

2p 

2p 

1p 

c) 

 

det 2 0A    Sistem Cramer 

Sistemul are soluţia unică 0, 1, 0x y z    .  

2p 

3p 

2.  

a) 

a  şi b   pot lua fiecare 5  valori. 

Obţinem 5 5 25   matrice. 

3p 

2p 

b) 

  Fie ,

ˆ ˆ0 0

ˆ ˆ ˆ ˆ0 1 0 1

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ0 0 1 0 0 1

a b c d

A a B c

   
   

    
   
   
   

 H .  

Atunci 

1̂

ˆ ˆ0 1

ˆ ˆ ˆ0 0 1

a c d ac b

B a cA H

   
 

    
 
 
 

 . 

2p 

 

 

3p 

 

c)  

 Fie 

0̂

ˆ ˆ0 1

ˆ ˆ ˆ0 0 1

a b

X Ha

 
 

  
 
 







 . Atunci 

2

3

ˆ ˆ ˆ ˆ1 3 3 3

ˆ ˆ ˆ0 1 3

ˆ ˆ ˆ0 0 1

a a b

X a

 
 
 
 
 
 



  . 

3

3
ˆ ˆ3 0 0I a aX       şi 

0̂
2ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ3 3 0 3 0 0

a

a b b b


        

Deci 3X HI  . 

3p 

 

 

2p 

1p 
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SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte) 

1. 

a) 

 

2

(ln )
'( )

' ln ( )

( )

x x x
x

x

x
f

 



 = 

1 1
ln

2
x x

x x

x

  


2 ln

2

x

x x


   

2p 

 

 

3p 

b)  

 

2ln'( ) 0 2x ex xf       

Din tabelul de variaţie rezultă că f  este strict crescătoare pe 2(0; )e  şi strict descrescătoare pe 

2( ; )e   .   

2p 

3p 

 

c) 

 

Deoarece 2(0 )3 5 ;, e  şi 3 5  , cum funcţia este strict crescătoare pe 2(0; )e  , avem 

(3) (5)f f  . 

Atunci 5 3 5 3ln3 ln5
5 ln3 3 ln5 ln3 ln5 3 5

3 5
         

3p 

2p 

2.  

a) 

11 1 1 2
2

1 2 2 2

00 0 0

1 2 1 ( 1) 1 1
d d ln | 1| ln 2

1 2 1 2 1 2 2

x x
I

x
x x x

x x x


    

       

 
1 1 12 2

1

2 2 2 2 0
0 0 0

1 1 1
d 1 d arctg

1 1
1

1 4

x x
x x x x

x x
I

x

   
      

   
      

2p 

 

3p 

b) 

 

1 1 12 2 2 2 2
2

1 2 2

0 0 0

( 1)
d d d

1 1

n n n
n

n n

x x x x
I x x

x
I x x

x





 
   

      

1

1

1
n nII

n
  


  

3p 

 

2p 

 

c)  

 

Deoarece 
2

2

2 1
0

n
nx

x
x

 


 , rezultă 

1 12
2

2

0 0

1
0 d d

1 1

n
nx

x x x
x n

  
     

Cum 
1

lim 0
1n n



 , cu Criteriul cleştelui , deducem lim 0n

n
I


  . 

2p 

 

1p 

 

2p 
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