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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Varianta 63
Pof: Pascotescu Camelia

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

¢ Seacorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea punctajului obtinut la 10.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

L1 fQ=()"+(2* 3p
=-1+16=15 2p
2. | cu Formula radicalilor compusi \J4— 243 +/4+ 23 =3 +1+3 1= 3p
=2J3eR-Q 2P

3. | Functia fiind injectiva si domeniul si codomeniul sau avand acelasi numar de elemente,

rezultd ca functia ia fiecare din valorile —1,—2,—3 exact o data. 3p
Deci f(@)+ f(2)+ f(3) =—1+(-2)+(-3) =6 2p
4 . . . . b . 2p
Axa de simetrie a graficului este x = 153 de unde obtinem
a
2p
m+2:1
6
1
m=4
5 | AB=r,—r, =i —(2i +3])=—i -3] 2p
AC=r -1, =—i+4]—(2( +3])=-3i +]
AB-AC = (—1)(-3)+(-3)-1=0 , deci vectorii AB, AC sunt perpendiculari. 3p
6. ) , , Can [ Xat X YatYe . 2p
Daca M este mijlocul segmentului AC , atunci M PR M (0;-1) .
Mediana din B este dreapta d ce trece prin B si M , deci d:——& — Y Ye
Xg = Xu Y~ Ym
2p

d:x+y+1=0
1p
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L 1 2 1 1p
a) | A=[2 -1 2
7 -1 b
. S 2 .
Avem minorul de ordin doi 1‘ =-1-4=-5=0 ,deci rang A>2 . 2p
2p
Pentru ca rang A=2 trebuie ca detA=-5b+20=0<=b=4
b) | detA=0,A,#0,A, #0 1p
1 2
A, = =-1-4=-5%0
2 -1 2p
1 2 1 =b=4si acR-{4} 2
Ac.=2 -1 1|=-5a+20
7 -1 a
a)
2 Pentru b=4—=det A=0 2p
3
1 2 P
A, = =-1-4=-5%0
2 —
1 2 1 = sistem compatibil nedeterminat pentruaa=4,b=4
Ac.=2 -1 1/=0
7 -1 b
Solutia sistemului: x=3_3a,y=1_5a,z=a, unde xR .
2. 1 0 Inay(1 0 Inb) (1 0 Ina+Inb 3p
2) A(@)-A(b)=|0 a O |[-|0 b 0 [=]0 ab 0
0 0 1 0 0 1 0 0 1
1 0 In(ab)
=0 ab 0 |[=A(ab) 2p
0 O 1
b) | Prin inductie, demonstreaza cad A(a,)- A(a,)-...- A@@,) = A(a,a,...a,) folosind a) 3p
Luand n=2011si a =a, =...=a,,, =a = (A(@))*"' = A(@™") 2p
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c) | Consideram functia f :(G,-) — ((0;),), f (A(a)) =a. 1p
1 0 Ina 1 0 Inb 1p
f(A@)=f(A(b)=|0 a 0 |=|0 b 0 |=a=b, deci f einjectiva.
0 0 1 0 0 1
. . . o Ip
Pentru orice a € (0;00) exista A(a)eG cu f(A(a))=a ,deci f e surjectiva.
a)
f(A(a)- A(b))=Tf(A(a-b))=a-b ,deci f este morfism. 1p
Fiind injectiva si surjectiva, functia este bijectiva. Fiind si morfism, rezulta ca e izomorfism, 1p
deci grupurile (G,-) si (R,-)sunt izomorfe.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
1., (IN?x)'x—In? X 2p
a) f (X) = X2 )
, 2Inx—In*x  Inx(2-Inx
()= 2 S Z ) 3p
X X
2
b) f'(x)=0<x =1,%, =€ f(1)=0,f(e2)=i2. P
e
2p
im ™ X~ L (o) oo
N0 X 0+
1p
2 z,l'H z,l'H
im0 X im 20X im 2 o
X—>00 X X—>00 X X—>»00 X
f fiind continua si deoarece pentru X >0= f(X) >0 , rezulta Im f =[0; )
) | x=e? punct de maxim local pe (L) . Rezultd f(x)< f(e?),vx>1. 2p
2 elnx,Zﬁzo
X 4 eI x<ax= )2 <@V = elnx<2yX, x e (L)
X € 3p
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2. z Z sin? x z1—cos? x =1 3p
I, =|%tg’°xdx=|* dx=[*=—F—dx=|* ~1|dx=
2) ! JO g -[0 cos? X -[0 cos? X IO (cos2 X j
r V4
= (tgx —x)|2 :1_Z 2p
b) T T 2p
I+l :jg(tgz"+2x+tg2”x) dx =L‘)‘(tg2”x(tgzx+1)) dx =
z u(x)=tgx 2n+l
:J'4(t92nx, 12 de — J‘luzn du= u _ 1
0 cos® X 0 2n+1), 2n+1 3p
C) - - - - E 2 2
Studiem monotonia sirului: 1., —1, =I§[tg "X-(tg°x—1]dx <0
% 2p
thstgxstg%:Ostgx <1=1g*"x>0, (tgzx—l)sO:J'oztgz"x(tgz—1)s0 ,
3
Deci sirul (1,),., este descrescator. I, = Itgznx dx>0=0<1, <1, , deci sirul e si marginit. 2
0

Conform Teoremei lui Weierstrass, sirul e convergent. Fie | =lim | . Trecand la limita in

N—o0

relatia de la b) rezultda | +1=0=1=0, deci sirul (1,),., este convergentla O .

Ip
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