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punctajului indicat in barem.

¢

SUBIECTUL I (30 de puncte)
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¢ Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele

Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin Impartirea punctajului obtinut la 10.
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SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)

L | X@)-X({O)=(,-ar)(l,-bA)=1,-bA—-aA+abA’=1,—(a+b—-ab)A=X(a+b—ab) |2
3 | deoarece A? = A;
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det(X (a)) = =(-5a)(l+4a)+2a-10a=1-a;
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det(X(@))=0=1-a=0=a=1. 0
Pentru a = 1 rezulta ca existd o singurd matrice neinversabild;
1
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€) | Dacd X(a) este inversabild, rezultd cd existd (X (a))™ astfel incat X (a)-(X ()™ = l,. |1
Vom nota cu X(b) pe (X (a))™ rezultind X(a)-X(b) =1, <> X(a+b—-ab)=1, < P
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Asadar, pentru b :il se obtine inversa matricei X(a) si  anume D
a_
(X (a))™ = X (b) = X aij
2| X*+1=0=>x==i 3
a) P
g(X)=(X =i)(X +1i). )
p
b | Polinomul f este divizibil cu polinomul g(X)=X?+1< f(i)=f(-i)=0 ceeaceeste |2
) | adevirat deoarece f )= +i+D)° +({*+D)*° +1=i"+1=i* +1=-1+1=0.Analog P
pentru f(-i). 3
p
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Q)| f(X)=(X?+X +D°+(X?+D)° +1=
=CA(XZ+D° +CL(X*+D)° - X +CA (X7 +1)% - X? 4. +COX + (XZ +D)° +1= 2
=2(XZ+D)° +10(X® +9X " +..) +....= p
Observam ci aig este coeficientul lui X prin urmare a9 = 10. )
p
1
p
SUBIECTUL al Il1-lea (30 de puncte)
1. fr(x)= (ZX_4)ex2—4x+2 , 3p
D1t (0)=—4e?; 2p
b) | feste crescatoare pe [2;oo)deoarece f' (x))0 2p
si este descrescatoare pe (—oo; 2] deoarece f' (x)(0. 2p
X=2 este punct de extrem local. Ip
€) | Cum feste descrescitoare pe [0;1] =S0<xL1= QS fTX)STQ). 3p
Se calculeaza f(1) si f(0), = 1og (x)<e 2p
e
2. | Ly3_ 1 2p
IX Lix= (xz —2x+4—ijdx:
a) | o X+ 2 0 X+2
3 1 3p
X _xe +4x-9In(x+2) :E—glni
3 0 3 2
b) LOx—1Y Le 3 Y L6 9 3p
V=7Z'J-[—j dx=7z_|.(1——j dx=rzf|1-——+ > |dx
o \X+2 5 X+2 5 X+2 (X+2)
1
=7 x—6|n(x+2)—i =7 E—6In§ . 2p
Xx+2)|0 2 2
)| . x—1 o . : 2p
Fie f:[L2] >R, f(x)= 2 Cum f ‘(x) este pozitiva rezulta ca f este strict
X+
2p
crescatoare pe [1;2]. Dinl<x<2=f()<f(x)<f(2)=0<f(X)< % . .
2 2 l 1 p
Dupa care se integreaza inegalitatea, 0 < I f(x)dx < I de =2 ;
1 1
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