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BAREM DE EVALUARE S| DE NOTARE

Varianta 83

Prof: Stoica Alina Codruta

¢ Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

¢ Seacorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea punctajului obtinut la 10.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

Ll 22+z+1=0=7°=1 2p
.1 1 2241 -z 3p
deci 2" +—=2+—-= =—=-1
z yA z z
2. | Avem intre radicini relatia X, — X, =3 si din relatiile lui Viete pentru ecuatia f(x)=0 mai avem 1p
. —a . .
X, +X =—a deci X, = care verificd ecuatia f (X) =0 2p
2p
Din ecuatia @ +8a—9 =0 se obtin solutiile a=1si a=-9 .
3. L . X+1>0
Conditii de existenta adicd X e (0; +oo)
x>0 1p
Folosind proprietitile logaritmilor avem g (X +1) x=1g90 2p
2 . : 2p
rezolvand ecuatia X° +X—90 =0 obtinem solutiax =9 .
4. 1 1 1 1 2p
1+§+?+"'+ S = 2— S
2p
1 1 1
1+§+?+...+W :1 1p
1 1 1 1
{1+E+?+“'+ 2014 } =1- 2014
5. - > o - ) ) ] - - - Zp
Dacd notdm AB = U si BC =V obtinem prin calcul vectorial AC+ BD =3v
3p

AC+BD|=3lv|=3.10=30

adica
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6. XX, +V,Y -2 3p
cosa = G = <0
P +xt [y y,? VALVI3 2
deci unghiul este obtuz
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1. | Prin calcul direct obtinem
a)
, (1 2 3 2p
O =
2 31
. (1 2 3
o= =€ 3p
1 2 3
b) b) Vom avea ecuatia 0°° - x=e=>0o-X=e. 3p
. L, (1 23 2p
cusolutia X=0" =
2 31
c) ¢) Notdm a =0, -0, -0, -0, - O - 04 CU 0 ordonare oarecare a factorilor si avem Ip
2
£(a)=£(0y)-£(0,)- £(03) - £(0,) - £(03) - £(0s) = (~D)V ey M) (e mien) __q P
2p
adica o este permutare impara.
21 (0)=f()=m Ip
) f (2) =m+1 2P
~ ~ A N 2p
f (O)+ f (1)+ f (2) =1+3m=1
O] £(0)=1(1)=2 2p
f(2)=0=x =2 1p
N 2
f:(X—Z)(Xz+X+2)=(X+1)(X2+X+2) P
Verificim si cd 2 nu este radicind dubla
©) Dacid m=2 atunci f este reductibil cum am vizut la punctul a)
2p
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Daci m=0 atunci f este reductibil deoarece f = xz(x+2) 1p
2p
A f(0)=f (1) =1
Daci m=1 atunci .. adica f ireductibil peste Z;[X].
f(2)=1+1=2
SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
Lo im f(X) f(l) — 1) 1p
a) x—1
f/ — X 2 ' _ a* 2
(x)=(e" +x2) =e* +2x 2
f'l)=e'+2-1=e+2 1p
lim 1= f(l)—e+2 1p
x—1 X—1
b) f(x)=(e" +2x) =e* +2 3p
. 2p
f ”(x): e*+2>0, VxeR deci f este convexda pe R
¢) | limf(x)= Iim(eX +x? ): o+ o0 =00 rezultd cad f nu are asimptota orizontald spre oo 2p
. . . 1p
Cautam asimptota oblicdi y=mx+n spre o
fx) . ef+x? [ e +2x
m = lim =lim =l—|=Ilim =00+ 00=00 2
X—o X X—>00 X o0 |L'H x—>w p
rezultd cd f nu are asimptota oblica spre oo
2. L 1 >
X 1¢ 2x P
= e
In2
ZIn@+x?)| =—
@) ==
b) X" 2p
Pentru x€[0,1] = 0< — <X
X
Se integreaza inegalitétile si se obtine ca |, < ——pentru orice n natural nenul. 3p
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c)

n

X
1+x

n

Xn an+1
2

=0< dx <
1+x n+1

S S X

n—oo n

1 n
: : X
liml (a)=Ilim| ——dx=0<
n—e o 1+ X

O ey

pentru o € [0;1] folosind criteriul clestelui avem lim 1 («) =0
n—o

1
X
Dacd o >1 avem In(a)=jl 2ndx+.[
+
0

n n

1+ x2"

Fiece(l, o) avem I
1

n

lim(a 1) —

n—o 1+ CZ” 2!]!;2(0(—1)

1 n=o
—+cC
C

2p

1p

2p
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