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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Varianta 89
Prof: Szép Gyuszi

Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele punctajului
indicat in barem.

Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impartirea punctajului obtinut la 10.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

L1 avem IogB(J1_0—1)+IogS(J1_O+1):Ioga(\/l_O—l)(\/l_OH): 3p
log, (10-1)=log,9=2. 2p
2. +X,=2
Scriem relatiile lui Viete: {Xl ? . 2p
XX, =m
Atunci X7 + X5 = (X, +X,)° —2X X, =4-2m. 2p
Cum X? + X =10, obtinem ecuatia 4—2m=10. Rezults c&d m=—3. 1p
3. | Rezolvand ecuatia 5* +1=26, obtinem x=2. 2p
Atunci g(26)=g( f(2))=2. 3p
4. | Multimea A:{1;2;3; 4 5} are 2° =32 submultimi. 2p
Numdrul de submultimi cu doud elemente ale multimii A este egal cu CZ =10. 2p
Atunci probabilitatea cerutd este P = 10 _ = Vs
32 16 1p
5.
MQ-MN = ‘MQ‘ ‘MN‘ .c0s30° =8-3- “/_—12\/' 20
‘MQ+MN‘ =‘MQ‘ +‘MN‘ +2MQ-MN =82+ 32+ 24/3 =73+ 243. 3p
6. 177 187 —7 (72’ ﬁj . T 3p
Avem COS = COS =COS| ——— |=SIN—.
36 36 2 36 36
2p
177
Atunci Sin—= — C0S —— = sin = —sin = = 0.
36 36 36 36
SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
. 3-(-2)—(-2)-(-2) =—6-4=—-10%0
A =3-(-2)—(-2)-(-2) =—-6-4=-10#0.
) | Avem | T 1=3:(9(-2)(-2 3
Atunci matricea A are rangul egalcu 2. 2p
’ 5 2 2\ 2 %) (17 s
Aa=l 2T T 2 2= T 2
-2 -2 3 -8 17
-2 3
17 -8 2p
det(A-'A)= =172 -8,
-8 17
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17° -8 = (17-8)(17+8) =9-25 =15 si deci det(A- tA) este patrat perfect. 1p
c) 3 2 13 -2 -12
. 3 -2 2 2p
A-A=| -2 -2| =l-2 8 -2
-2 -2 3
-2 3 -12 -2 13
13 -2 -12
Atunci det(‘'A-A)=|-2 8 —2|=169-8-48-48-144.8-52-52=200-96-104=0. |3,
-12 -2 13
2. | Ecuatia g(X) =0 are solutiile y, =—i si Y, =1. 1p

Vom aplica schema lui Horner pentru determinarea restului impartirii polinomului f la polinomul

g.

X X% Xt X

1 1 2 2
Sl Siel 1-i —i+l 3p
i | 1 1 1 1

Xt x° x* x° 1p

Restul cdutat este r = X +1.

b) | Avem f=X3+X242X +2=X*(X+D)+2(X +1) =(X +D(X*+2). 2p
Una dintre rad&cinile polinomului f este egald cu —1, ceea ce conduce la anularea unuia dintre

factorii produsului (1+ )(1)(1+ X,)(1+X,) . De aici se deduce imediat c3 (1+ Xi)(l+ X,)(1+X,)=0.

3p
¢) | Radacinile polinomului f sunt X, =—1, X, = —i/2 si X, —iV2 . Atunci 2p
2 2
g(x)= (17 +1=2, g(%)=(-iv2] +1=1-2i si g(x)=(iv2) +1=1-2i. 2p
Avem g(%)-9(%,)-g(%)=2-(1-2i)* =2(-3-4i) =-6-8i. 1p
SUBIECTUL al lll-lea (30 de puncte)
1. 3 N . . . - 3
a) f(0)= > Asadar, trebuie s scriem ecuatia tangentei la graficul functiei in punctul A O’E .
Functia f este derivabild pe R\{—%}, fiind egala cu raportul a doua functii derivabile. 1p
f '(X):(4X+3j :4(3X+2)_3(?X+3) =— 1 >, pentru orice XER\{—Z},iar deaici | 2p
3X+2 (3x+2) (3x+2) 3

deducem ci f '(0) = —% :

Ecuatia tangentei in punctul A 0,E la graficul functiei f este: y—§:—l(x—0),adicé
2 2 4 20
4 2
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b) X X (1)
i X . [ 3x+3
lim| f(X)——— | =Ilim = 2p
x> 3x+2 x>o\ 3X + 2
O im X 1 \/—
=lim| 1+ =32 —ed =Jfe.
Hw[ 3x+2j 3p
c) 1
. 1 6 , 2 P
f'"(xX)=| - S| = 5, pentruorice Xe R\ {——.
(3x+2) (3x+2) 3 1p
Avem g'(x) =(5") f'(5")=5"In5-f'(5") 5i g"(x) =5"In*5- f (5" ) +5"In5- f *(5").
5"In”5(3.5" - 2)
Deci g"(X) = =, pentru orice X € R. 2p
(3:5°+2)
2 . .
Punctul X =log, 3 este punct de inflexiune. 1p
2. | Dacd functia f este o primitiva a unei functii pe R, atunci functia f trebuie s3 fie continua si
a) | derivabils pe R . Functia f este continu3 pe (—o0,0) si pe (0,+x).
Din conditia de continuitate a functiei f in punctul X, =0, deducem ca 2
|im(2X + m) = Iim(2nx+sin X), adicd m+1=0. Prin urmare, m=-1.
x—0 x—0
x<0 x>0
Din conditia de derivabilitate a functiei f in punctul X, =0, deducem c3
. fxx)-f0) . f(x)-f(0 . 2"=1 . 2nx+sinx
IImM = IImM < lim———=lim————, adicd 2n+1=1In2. Asadar, 2p
W x-0 xp x-0 Xy X
\F
n=In,[—.
(S
Functia f este o primitiva a unei functii pe R pentru m=-1sin=In,[—. 1p
€
b) . . . 2 -1, x<0 .
Pentru m=—1si N=1 obtinem functia f(X) = ) . Conform subpunctului a),
2x+sinx, x>0
pentru M=—1, functia f este continui pe R .1n particular, functia f este continud pe [—1, %} 2p
. . . -~ T
Prin urmare, functia f este integrabild pe [—1, 5}
j%f(x)dx:j°(2x—1)dx+j%(2x+sinx)dx= 2P
-1 -1 0
0 z
2" oz 3 7t 1 1 1
= X[ +x ‘3—cosx =—— I+t =+
In2 P , 2In2 9 2 2In2 2 9 1p
2 A=E(2nx+sinx)dx: 1p
3
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2 |7 3 87T2n
=x°n[, —cosx| =—+—.
3 = 2 9
? 3
2 p
A:5<:>§+87T N 5en= 632.
167 1p
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